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Dwa pojecia zbioru

Zbiér w sensie dystrybutywnym i zbiér w sensie kolektywnym

Stowo ,,zbiér" oraz jego odpowiedniki (,mnogos¢”, ,klasa”, ,agregat”) ma
dwa rézne uzycia:
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Dwa pojecia zbioru

Zbiér w sensie dystrybutywnym

Pojecia zbioru w sensie dystrybutywnym zazwyczaj sie nie definiuje — na
poziomie nieformalnym zaktada sie zazwyczaj albo ze jest samo przez sie
zrozumiate, na poziomie formalnym charakteryzyje sie zbiory
aksjomatycznie — jako przedmioty, o ktérych méwi teoria zbioréw.

Tadeusz Ciecierski taci@uw.edu.pl (Uniw Logika[dla Psychologii UW] 8 listopada 2011 4 /59



Dwa pojecia zbioru

Zbiér w sensie dystrybutywnym

Pojecia zbioru w sensie dystrybutywnym zazwyczaj sie nie definiuje — na
poziomie nieformalnym zaktada sie zazwyczaj albo ze jest samo przez sie
zrozumiate, na poziomie formalnym charakteryzyje sie zbiory
aksjomatycznie — jako przedmioty, o ktérych méwi teoria zbioréw.

Georg Cantor (1845-1918)

+Zbiér jest zebraniem w catos¢ okreslonych i réznych od siebie przedmiotéw
naszej intuicji lub naszego umystu. Przedmioty te nazywamy elementami
zbioru”
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Zbiory w sensie dystrybutywnym

Dwie metody tworzenia zbioréw

Na poziomie nieformalnym mozemy powiedzie¢, ze zbiér w sensie
dystrybutywnym to abstrakcyjny przedmiot, ktéry zawiera jako swoje
elementy pewne przedmioty (ktére same moga by¢ zbiorami). Tak pojete
zbiory tworzy sie oraz charakteryzuje poprzez podanie listy ich
elementéw lub wskazanie cechy, ktérej posiadanie jest koniecznym i
wystarczajacym warunkiem przynaleznosci do zbioru.

Wyliczenie elementéw
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Na poziomie nieformalnym mozemy powiedzie¢, ze zbiér w sensie
dystrybutywnym to abstrakcyjny przedmiot, ktéry zawiera jako swoje
elementy pewne przedmioty (ktére same moga by¢ zbiorami). Tak pojete
zbiory tworzy sie oraz charakteryzuje poprzez podanie listy ich
elementéw lub wskazanie cechy, ktérej posiadanie jest koniecznym i
wystarczajacym warunkiem przynaleznosci do zbioru.

Wyliczenie elementéw

{Monica Bellucci}

{Gniezno, Poznan, Krakéw}

{Merkury, Wenus, Ziemia, Mars, Jowisz, Saturn, Uran, Neptun, [a moze i
Pluton]}

Metoda mato efektywna - niekiedy (zbiory bardzo liczne lub nieskoriczone -
niemozliwa do zastosowania):

{2, 4, 6,8, 10,12, 14 ..}
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Zbiory w sensie dystrybutywnym

Operator abstrakgji

Aby opisa¢ wtasno$¢ wspélng wszystkim (i tylko) elementom danego zbioru
uzywa sie tzw. operatora abstrakcji.
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Operator abstrakgji

Aby opisa¢ wtasno$¢ wspélng wszystkim (i tylko) elementom danego zbioru
uzywa sie tzw. operatora abstrakcji.

{x: (..x—)}

Co czytamy: og6t (zbiér wszystkich) takich x, ktére spetniaja warunek
(whasnosé): (... —).

PRZYKLADY
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Zbiory w sensie dystrybutywnym

Przynalezno$¢ do zbioru
Fakt przynaleznosci elementu do zbioru oznaczamy symbolem ,€”, formute
o postaci ,x € A" czytamy jako ,x jest elementem zbioru A"(,x nalezy do

zbioru A”).
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Zbiory w sensie dystrybutywnym

Przynalezno$¢ do zbioru

Fakt przynaleznosci elementu do zbioru oznaczamy symbolem ,€”, formute
o postaci ,x € A" czytamy jako ,x jest elementem zbioru A"(,x nalezy do
zbioru A”).

PRZYKLADY

Monica Bellucci € {x: x jest wtoska aktorka, ktéra grata jedna z konkubin
Draculi w ekranizacji Coppoli}

Gniezno € {x: x jest przeszty stolica Polski}

Ziemia € {x: x jest planeta Uktadu Stonecznego}

9992 € {x: x jest liczba naturalna parzysta}

Przynalezno$¢ do zbioru

Wszystkie (sic!)pojecia zwigzne ze zbiorami w sensie dystrybutywnym
mozna zdefiniowaé postugujac sie tym jednym symbolem [i standardowymi

operacjami logicznymi].
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Zawieranie sie zbioréw

Jesli kazdy element zbioru A jest tez elementem zbioru B, to powiemy, ze
zbiér A zawiera sie w zbiorze B:
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Zawieranie sie zbioréw

Jesli kazdy element zbioru A jest tez elementem zbioru B, to powiemy, ze
zbiér A zawiera sie w zbiorze B:

Dla kazdego x: jesli x € A,tox € B=4 ACB
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Zawieranie sie zbioréw

Inkluzja wtasciwa

Jesli kazdy element zbioru A jest tez elementem zbioru B oraz pewien
element zbioru B nie jest elementem zbioru A, to powiemy, ze zbiér A
zawiera sie wlasciwie w zbiorze B:
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ldentycznos¢ zbioréw

Identycznosé

Dwa zbiory sa identyczne, gdy maja doktadnie takie same elementy
(AKSJOMAT EKSTENSJONALNOSCI).

Tadeusz Ciecierski taci@uw.edu.pl (Uniw Logika[dla Psychologii UW] 8 listopada 2011 10 / 59



ldentycznos¢ zbioréw

Identycznosé

Dwa zbiory sa identyczne, gdy maja doktadnie takie same elementy
(AKSJOMAT EKSTENSJONALNOSCI).

A=B =4 ACBorazBCA

Tadeusz Ciecierski taci@uw.edu.pl (Uniw Logika[dla Psychologii UW] 8 listopada 2011 10 / 59



ldentycznos¢ zbioréw

Identycznosé

Dwa zbiory sa identyczne, gdy maja doktadnie takie same elementy
(AKSJOMAT EKSTENSJONALNOSCI).

A=B =4 ACBorazBCA
A = B =4 dla kazdego x: jesli x € A, to x € B oraz dla kazdego x: jesli x
€eB, toxecA |

Tadeusz Ciecierski taci@uw.edu.pl (Uniw Logika[dla Psychologii UW] 8 listopada 2011 10 / 59



ldentycznos¢ zbioréw

Identycznosé

Dwa zbiory sa identyczne, gdy maja doktadnie takie same elementy
(AKSJOMAT EKSTENSJONALNOSCI).

A=B =4 ACBorazBCA
A = B =4 dla kazdego x: jesli x € A, to x € B oraz dla kazdego x: jesli x
€eB, toxecA

IDENTYCZNOSC

U

Tadeusz Ciecierski taci@uw.edu.pl (Uniw Logika[dla Psychologii UW] 8 listopada 2011 10 / 59



Operacje na zbiorach - suma zbioréw

Zbiér X jest suma zbioréw A i B (symbolicznie ,A U B"), gdy zawiera
wszystkie elementy, ktére nalezg przynajmniej do jednego z tych zbioréw.
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Operacje na zbiorach - suma zbioréw

Suma

Zbiér X jest suma zbioréw A i B (symbolicznie ,A U B"), gdy zawiera
wszystkie elementy, ktére nalezg przynajmniej do jednego z tych zbioréw.

AUB =4 {x: x € Alub x € B}

4

SUMA ZBIOROW
® ®
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Operacje na zbiorach - iloczyn zbioréw

Zbiér X jest iloczynem zbioréw A i B (symbolicznie ,,AN B"), gdy zawiera
wszystkie elementy, ktére naleza jednoczesnie do obu tych zbioréw.
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Operacje na zbiorach - iloczyn zbioréw

lloczyn

Zbiér X jest iloczynem zbioréw A i B (symbolicznie ,,AN B"), gdy zawiera
wszystkie elementy, ktére naleza jednoczesnie do obu tych zbioréw.

ANB =4 {x: x € Aoraz x € B}

ILOCZYN ZBIOROW

2
%Z
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Operacje na zbiorach - iloczyn zbioréw

ROZNICA ZBIOROW

Zbiér X jest réznica zbioréw A i B (symbolicznie ,A — B"), gdy zawiera
wszystkie elementy, ktére naleza do zbioru A, ktére zarazem nie naleza do

zbioru B.
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Zbiér X jest réznica zbioréw A i B (symbolicznie ,A — B"), gdy zawiera
wszystkie elementy, ktére naleza do zbioru A, ktére zarazem nie naleza do

zbioru B.

A—B =4 {x: x € Aoraz x ¢ B}
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Operacje na zbiorach - iloczyn zbioréw

ROZNICA ZBIOROW

Zbiér X jest réznica zbioréw A i B (symbolicznie ,A — B"), gdy zawiera
wszystkie elementy, ktére naleza do zbioru A, ktére zarazem nie naleza do
zbioru B.

A—B =4 {x: x € Aoraz x ¢ B}

N

ROZNICA ZBIOROW
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Nieformalny przeglad aksjomatéw teorii mnogosci

AKSJOMATY TEORII MNOGOSCI - PRZEGLAD

(Ax1) AKSJOMAT EKSTENSJONALNOSCI (juz go znamy)
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Nieformalny przeglad aksjomatéw teorii mnogosci

AKSJOMATY TEORII MNOGOSCI - PRZEGLAD

(Ax1) AKSJOMAT EKSTENSJONALNOSCI (juz go znamy)
(Ax2) AKSJOMAT ZASTEPOWANIA (nie omawiamy)
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Nieformalny przeglad aksjomatéw teorii mnogosci

AKSJOMATY TEORII MNOGOSCI - PRZEGLAD

(Ax1) AKSJOMAT EKSTENSJONALNOSCI (juz go znamy)
(Ax2) AKSJOMAT ZASTEPOWANIA (nie omawiamy)
(Ax3) AKSJOMAT WYROZNIANIA
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Nieformalny przeglad aksjomatéw teorii mnogosci

AKSJOMATY TEORII MNOGOSCI - PRZEGLAD

(Ax1) AKSJOMAT EKSTENSJONALNOSCI (juz go znamy)
(Ax2) AKSJOMAT ZASTEPOWANIA (nie omawiamy)
(Ax3) AKSJOMAT WYROZNIANIA

(Ax4) AKSJOMAT PARY
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Nieformalny przeglad aksjomatéw teorii mnogosci

\
|

AKSJOMATY TEORII MNOGOSCI - PRZEGLAD

(Ax1) AKSJOMAT EKSTENSJONALNOSCI (juz go znamy)
(Ax2) AKSJOMAT ZASTEPOWANIA (nie omawiamy)
(Ax3) AKSJOMAT WYROZNIANIA

(Ax4) AKSJOMAT PARY

(Ax5)

x5) AKSJOMAT SUMY
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Nieformalny przeglad aksjomatéw teorii mnogosci

\
|

AKSJOMATY TEORII MNOGOSCI - PRZEGLAD

Ax1) AKSJOMAT EKSTENSJONALNOSCI (juz go znamy)
Ax2) AKSJOMAT ZASTEPOWANIA (nie omawiamy)
Ax3) AKSJOMAT WYROZNIANIA

Ax

Ax

)
Ax4) AKSJOMAT PARY
5) AKSJOMAT SUMY
6) AKSJOMAT ZBIORU POTEGOWEGO
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Nieformalny przeglad aksjomatéw teorii mnogosci

\
|

AKSJOMATY TEORII MNOGOSCI - PRZEGLAD

(Ax1) AKSJOMAT EKSTENSJONALNOSCI (juz go znamy)
(Ax2) AKSJOMAT ZASTEPOWANIA (nie omawiamy)
(Ax3) AKSJOMAT WYROZNIANIA

(Ax4) AKSJOMAT PARY

(Ax5) AKSJOMAT SUMY

(Ax6) AKSJOMAT ZBIORU POTEGOWEGO

(AxT)

Axb
Ax6
Ax7) AKSJOMAT NIESKONCZONOSCI

Tadeusz Ciecierski taci@uw.edu.pl (Uniw Logika[dla Psychologii UW] 8 listopada 2011

14 / 59



Nieformalny przeglad aksjomatéw teorii mnogosci

AKSJOMATY TEORII MNOGOSCI - PRZEGLAD

Ax1) AKSJOMAT EKSTENSJONALNOSCI (juz go znamy)
Ax2) AKSJOMAT ZASTEPOWANIA (nie omawiamy)
Ax3 AKSJOMAT WYROZNIANIA
Ax4) AKSJOMAT PARY
AKSJOMAT SUMY
AKSJOMAT ZBIORU POTEGOWEGO
AKSJOMAT NIESKONCZONOSCI
AKSJOMAT WYBORU

X
X
X
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Nieformalny przeglad aksjomatéw teorii mnogosci

AKSJOMATY TEORII MNOGOSCI - PRZEGLAD

Ax1) AKSJOMAT EKSTENSJONALNOSCI (juz go znamy)
Ax2) AKSJOMAT ZASTEPOWANIA (nie omawiamy)

3) AKSJOMAT WYROZNIANIA

x4) AKSJOMAT PARY

AKSJOMAT SUMY

AKSJOMAT ZBIORU POTEGOWEGO

AKSJOMAT NIESKONCZONOSCI

AKSJOMAT WYBORU

AKSJOMAT UFUNDOWANIA
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Nieformalny przeglad aksjomatéw teorii mnogosci

AKSJOMAT WYROZNIANIA

Prehistoria - fascynujacy aksjomat o dramatycznej historii. W wersji
klasycznej gtosit, ze:
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Nieformalny przeglad aksjomatéw teorii mnogosci

AKSJOMAT WYROZNIANIA

Prehistoria - fascynujacy aksjomat o dramatycznej historii. W wersji
klasycznej gtosit, ze:

Dla dowolnego warunku W istniejg zbiér doktadnie tych przedmiotéw, ktére
spetniaja warunek W.

ANTYNOMIA RUSSELLA

W tej wersji prowadzit jednak do nastepujacej sprzecznosci:
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Nieformalny przeglad aksjomatéw teorii mnogosci

AKSJOMAT WYROZNIANIA

Prehistoria - fascynujacy aksjomat o dramatycznej historii. W wersji
klasycznej gtosit, ze:

Dla dowolnego warunku W istniejg zbiér doktadnie tych przedmiotéw, ktére
spetniaja warunek W.

ANTYNOMIA RUSSELLA

W tej wersji prowadzit jednak do nastepujacej sprzecznosci:

Wystarczy, ze przyjmiemy, ze warunek W to: x nie jest wtasnym elementem
(x ¢ x) (spetnia¢ warunek W = nie by¢ wtasnym elementem).Zgodnie z
aksjomatem musi istnie¢ zatem zbiér przedmiotéw spetniajacych warunek
W — a zatem zbioréw, ktére nie s wiasnymi elementami. Mozemy nazwac
ten zbisr POTWOR.

Zadajemy teraz ,zabéjcze” pytanie: czy POTWOR jest whasnym elementem
czy tez nie?
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Nieformalny przeglad aksjomatéw teorii mnogosci

AKSJOMAT WYROZNIANIA

Prehistoria - fascynujacy aksjomat o dramatycznej historii. W wersji
klasycznej gtosit, ze:

Dla dowolnego warunku W istniejg zbiér doktadnie tych przedmiotéw, ktére
spetniaja warunek W.

ANTYNOMIA RUSSELLA

W tej wersji prowadzit jednak do nastepujacej sprzecznosci:

Wystarczy, ze przyjmiemy, ze warunek W to: x nie jest wtasnym elementem
(x ¢ x) (spetnia¢ warunek W = nie by¢ wtasnym elementem).Zgodnie z
aksjomatem musi istnie¢ zatem zbiér przedmiotéw spetniajacych warunek
W — a zatem zbioréw, ktére nie s wiasnymi elementami. Mozemy nazwac
ten zbisr POTWOR.

Zadajemy teraz ,zabéjcze” pytanie: czy POTWOR jest whasnym elementem
czy tez nie?
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Nieformalny przeglad aksjomatéw teorii mnogosci

ANTYNOMIA RUSSELLA - cd.

Mozliwos¢ pierwsza: JEST.
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Nieformalny przeglad aksjomatéw teorii mnogosci

ANTYNOMIA RUSSELLA - cd.

Mozliwos¢ pierwsza: JEST. Ale wtedy jest jednym ze zbioru przedmiotéw,
ktére nie sa wtasnymi elementami. A zatem NIE JEST wtasnym elementem.
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Nieformalny przeglad aksjomatéw teorii mnogosci

ANTYNOMIA RUSSELLA - cd.

Mozliwos¢ pierwsza: JEST. Ale wtedy jest jednym ze zbioru przedmiotéw,
ktére nie sa wtasnymi elementami. A zatem NIE JEST wtasnym elementem.

Mozliwos¢ druga: NIE JEST.
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Nieformalny przeglad aksjomatéw teorii mnogosci

ANTYNOMIA RUSSELLA - cd.

Mozliwos¢ pierwsza: JEST. Ale wtedy jest jednym ze zbioru przedmiotéw,
ktére nie sa wtasnymi elementami. A zatem NIE JEST wtasnym elementem.

Mozliwos¢ druga: NIE JEST. Jesli nie jest, to spetnia warunek W. Jest
zatem jednym z przedmiotéw, ktére sg wiasnymi elementami. Zatem JEST
witasnym elementem.

Tadeusz Ciecierski taci@uw.edu.pl (Uniw Logika[dla Psychologii UW] 8 listopada 2011 16 / 59



Nieformalny przeglad aksjomatéw teorii mnogosci

AKSJOMAT WYROZNIANIA

W wersji ,poprawionej” gtosit, ze:

Tadeusz Ciecierski taci@uw.edu.pl (Uniw Logika[dla Psychologii UW] 8 listopada 2011 17 / 59



Nieformalny przeglad aksjomatéw teorii mnogosci

AKSJOMAT WYROZNIANIA

W wersji ,poprawionej” gtosit, ze:

Dla dowolnego zbioru A oraz warunku W istnieje zbiér, ktéry zawiera
wytacznie te elementy zbioru A, ktére spetniaja warunek W.

ANTYNOMIA RUSSELLA - DLACZEGO JEJ NIE OTRZYMUJEMY?
MUSIMY MIEC NAJPIERW JUZ ISTNIEJACY ZBIOR A (z ktérego
wybierzemy elementy spetniajace W). Antynomia Russella pozwala nam

udowodni¢, ze nie ma zbioru wszystkich zbioréw nie bedacych wtasnymi
elementami.
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Nieformalny przeglad aksjomatéw teorii mnogosci

AKSJOMAT PARY

Gtosi, ze:
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Nieformalny przeglad aksjomatéw teorii mnogosci

AKSJOMAT PARY

Gtosi, ze:

Dla dowolnych dwéch elementéw a oraz b istnieje zbiér y, ktéry zawiera
jako swoje jedyne elementy a oraz b.
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Nieformalny przeglad aksjomatéw teorii mnogosci

AKSJOMAT PARY
Gtosi, ze:

Dla dowolnych dwéch elementéw a oraz b istnieje zbiér y, ktéry zawiera
jako swoje jedyne elementy a oraz b.

AKSJOMAT SUMY

Gtosi, ze:

| \

N
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Nieformalny przeglad aksjomatéw teorii mnogosci

AKSJOMAT PARY

Gtosi, ze:

Dla dowolnych dwéch elementéw a oraz b istnieje zbiér y, ktéry zawiera
jako swoje jedyne elementy a oraz b.

AKSJOMAT SUMY

Gtosi, ze:

Dla dowolnego zbioru A istnieje taki zbiér, ktérego elementami sg elementy
elementéw zbioru A i tylko one.
UA - suma wszystkich elementéw elementéw zbioru A.

Tadeusz Ciecierski taci@uw.edu.pl (Uniw Logika[dla Psychologii UW] 8 listopada 2011 18 / 59



Nieformalny przeglad aksjomatéw teorii mnogosci

AKSJOMAT PARY

Gtosi, ze:

Dla dowolnych dwéch elementéw a oraz b istnieje zbiér y, ktéry zawiera
jako swoje jedyne elementy a oraz b.

AKSJOMAT SUMY

Gtosi, ze:

Dla dowolnego zbioru A istnieje taki zbiér, ktérego elementami sg elementy
elementéw zbioru A i tylko one.
UA - suma wszystkich elementéw elementéw zbioru A.
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Nieformalny przeglad aksjomatéw teorii mnogosci

PRZYKtAD

U{{Monica Bellucci}, {Patac Kultury}, {Azja}} =
{Monica Bellucci, Patac Kultury, Azja}
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Nieformalny przeglad aksjomatéw teorii mnogosci

PRZYKtAD

U{{Monica Bellucci}, {Patac Kultury}, {Azja}} =
{Monica Bellucci, Patac Kultury, Azja}
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Nieformalny przeglad aksjomatéw teorii mnogosci

AKSJOMAT ZBIORU POTEGOWEGO

Glosi, ze:
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Nieformalny przeglad aksjomatéw teorii mnogosci

AKSJOMAT ZBIORU POTEGOWEGO

Glosi, ze:

Dla dowolnego zbioru X istnieje zbidr, ktérego elementami sa wszystkie i
tylko podzbiory X (oznaczamy go jako 2X)
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Nieformalny przeglad aksjomatéw teorii mnogosci

AKSJOMAT ZBIORU POTEGOWEGO

Glosi, ze:

Dla dowolnego zbioru X istnieje zbidr, ktérego elementami sa wszystkie i
tylko podzbiory X (oznaczamy go jako 2X)

PRZYKLAD
jesli X = {Monica Bellucci, Patac Kultury, Azja}, to:

| A
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Nieformalny przeglad aksjomatéw teorii mnogosci

AKSJOMAT ZBIORU POTEGOWEGO

Glosi, ze:

Dla dowolnego zbioru X istnieje zbidr, ktérego elementami sa wszystkie i
tylko podzbiory X (oznaczamy go jako 2X)

PRZYKtAD

jesli X = {Monica Bellucci, Patac Kultury, Azja}, to:

2X = { (), {Monica Bellucci}, {Patac Kultury}, {Azja}, {Monica Bellucci,
Patac Kultury}, {Patac Kultury, Azja}, { Monica Bellucci, Azja}, {Monica
Bellucci, Patac Kultury, Azja} }
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Nieformalny przeglad aksjomatéw teorii mnogosci

AKSJOMAT NIESKONCZONOSCI

Gtosi, ze:
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Nieformalny przeglad aksjomatéw teorii mnogosci

AKSJOMAT NIESKONCZONOSCI

Gtosi, ze:
Istnieje przynajmniej jeden zbiér Z o nastepujacych wtasciwosciach:

Hoez
(2) jeslix € Z, to {x} € Z
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Nieformalny przeglad aksjomatéw teorii mnogosci

AKSJOMAT WYBORU

Gtosi, ze:
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Nieformalny przeglad aksjomatéw teorii mnogosci

AKSJOMAT WYBORU

Gtosi, ze:

Dla dowolnego zbioru, ktérego elementami sa zbiory niepuste i roztaczne
istnieje zbiér majacy z kazdym z tych zbioréw element wspélny.

BUTY | REKAWICZKI
Problem wyboru.
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Nieformalny przeglad aksjomatéw teorii mnogosci

AKSJOMAT UFUNDOWANIA

Gtosi, ze:
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Nieformalny przeglad aksjomatéw teorii mnogosci

AKSJOMAT UFUNDOWANIA

Gtosi, ze:

Kazdy niepusty zbiér ma element roztaczny z tym zbiorem [dzieki niemu
dowodzimy, ze zaden zbiér nie jest wtasnym elementem].
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Dwa pojecia zbioru

Zbiér w sensie kolektywnym

Zbiér w sensie kolektywnym (lub mereologicznym) to fizyczna kolekcja
przedmiotéw, np. stos kamieni itp.

Tadeusz Ciecierski taci@uw.edu.pl (Uniw Logika[dla Psychologii UW] 8 listopada 2011 24 / 59



Dwa pojecia zbioru

Zbiér w sensie kolektywnym

Zbiér w sensie kolektywnym (lub mereologicznym) to fizyczna kolekcja
przedmiotéw, np. stos kamieni itp.

Stanistaw Lesniewski (1886-1939)
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Dwa pojecia zbioru

Zbiér w sensie kolektywnym a zbiér w sensie dystrybutywnym

Podstawowa réznica miedzy zbiorami w sensie kolektywnym oraz
dystrybutywnym polega na tym, ze relacja bycia czescig (elementem) jest w
pierwszym wypadku przechodnia (czesé czesci jest czescia catosci), a w
drugim nie jest przechodnia (element elementu nie musi by¢ elementem
catosci)
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Dwa pojecia zbioru

Zbiér w sensie kolektywnym a zbiér w sensie dystrybutywnym

Podstawowa réznica miedzy zbiorami w sensie kolektywnym oraz
dystrybutywnym polega na tym, ze relacja bycia czescig (elementem) jest w
pierwszym wypadku przechodnia (czesé czesci jest czescia catosci), a w
drugim nie jest przechodnia (element elementu nie musi by¢ elementem
catosci)

Zbiory w sensie kolektywnym versus zbiory w sensie dystrybutywnym

1e {1}
{1} € {x: x jest podzbiorem zbioru liczb
naturalnych}
1 ¢ {x: x jest podzbiorem zbioru liczb
naturalnych}
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Dwa pojecia zbioru

Zbior w sensie kolektywnym

Teoria zbioréw w sensie kolektywnym nazywana jest ,mereologia”. Ma ona
rézne swoje wersje, aksjomatyki itd. My jej tu nie omawiamy (ufff...).
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Dwa pojecia zbioru

Pytanie p. Dagmary
,Czym r6zni sie Albert Einstein od {Albert Einstein} i 8 od {8}7"
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Dwa pojecia zbioru

Pytanie p. Dagmary

,Czym r6zni sie Albert Einstein od {Albert Einstein} i 8 od {8}7"

Odpowiedz na pytanie p. Dagmary
1. Sa to rézne przedmioty o réznych cechach, np. Albert Einstein grywat na

skrzypcach, a zbiér ztozony z Alberta Einsteina - nie grywat na skrzypcach
(zbiory w ogélnosci nie grywaja na skrzypacach...).
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Dwa pojecia zbioru

Pytanie p. Dagmary
,Czym r6zni sie Albert Einstein od {Albert Einstein} i 8 od {8}7"

Odpowiedz na pytanie p. Dagmary

1. Sa to rézne przedmioty o réznych cechach, np. Albert Einstein grywat na
skrzypcach, a zbiér ztozony z Alberta Einsteina - nie grywat na skrzypcach
(zbiory w ogélnosci nie grywaja na skrzypacach...).

2. (argument podany niegdys przez Fregego): zatézmy, ze zbiér
jendoelementowy i jego element to w ogélnosci jedna i ta sama rzecz.
Wyobrazmy sobie teraz, ze mamy do czynienia z jakims zbiorem A, ktérego
jedynym elementem jest pewien inny zbidér B. Zbiér B niech zawiera z kolei
(na przyktad) dwa dowolne elementy (np. Patac Kultury i liczbe ). Jesli
zbiér jednoelemntowy bytby tym samym, co jego element, to zbiér A
posiadatby wtedy zarazem doktadnie jeden i doktadnie dwa elementy.
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»nietymczasowy prezydent Il RP” — {Jaruzelski, Watesa, Kwasniewski,
Kaczyniski, Komorowski},

,planeta Uktadu Stonecznego” — {Merkury, Wenus, Ziemia, Mars, Jowisz,
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Jak pamietamy, zakresy (denotacje) nazw sa zbiorami.

Warszawa” — {miasto Warszawa},

»nietymczasowy prezydent Il RP” — {Jaruzelski, Watesa, Kwasniewski,
Kaczyniski, Komorowski},

,planeta Uktadu Stonecznego” — {Merkury, Wenus, Ziemia, Mars, Jowisz,
Saturn, Uran, Neptun, [a moze i Pluton]}

skuropatwa” — {tu wyliczamy wszystkie kuropatwy na Swiecie}

RELACJE MIEDZY ZAKRESAMI NAZW

Okreslajac relacje miedzy zakresami nazw faktycznie okreslamy zatem,
jakie relacje zachodza miedzy odpowiednimi zbiorami.
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RELACJE MIEDZY ZAKRESAMI NAZW

Dla kazdej pary nazw Nj i Ny istnieje pie¢ mozliwych relacji miedzy ich
zakresami. Oznaczmy zakres nazwy N jako ,Z[N]".
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zakresami. Oznaczmy zakres nazwy N jako ,Z[N]".

(i) Zakresy Ny i Ny sa IDENTYCZNE

(ii) Zakres Ny jest PODRZEDNY wzgledem zakresu N,

(iii) Zakres Ny jest NADRZEDNY wzgledem zakresu N,

Tadeusz Ciecierski taci@uw.edu.pl (Uniw Logika[dla Psychologii UW] 8 listopada 2011 30 / 59



RELACJE MIEDZY ZAKRESAMI NAZW

Dla kazdej pary nazw Nj i Ny istnieje pie¢ mozliwych relacji miedzy ich
zakresami. Oznaczmy zakres nazwy N jako ,Z[N]".

(i) Zakresy Ny i Ny sa IDENTYCZNE

(ii) Zakres Ny jest PODRZEDNY wzgledem zakresu N,

(iii) Zakres Ny jest NADRZEDNY wzgledem zakresu N,

(iv) Zakresy Ny i N PRZECINAJA SIE
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Dla kazdej pary nazw Nj i Ny istnieje pie¢ mozliwych relacji miedzy ich
zakresami. Oznaczmy zakres nazwy N jako ,Z[N]".

(i) Zakresy Ny i Ny sa IDENTYCZNE

ii) Zakres Ny jest PODRZEDNY wzgledem zakresu N5

iii) Zakres N jest NADRZEDNY wzgledem zakresu N,

iv) Zakresy Ny i N PRZECINAJA SIE

v) Zakresy Ny i N, WYKLUCZAJA SIE

AN N S S

Tadeusz Ciecierski taci@uw.edu.pl (Uniw Logika[dla Psychologii UW] 8 listopada 2011 30 / 59



RELACJE MIEDZY ZAKRESAMI NAZW

RELACJE MIEDZY ZAKRESAMI NAZW

Dla kazdej pary nazw Nj i Ny istnieje pie¢ mozliwych relacji miedzy ich
zakresami. Oznaczmy zakres nazwy N jako ,Z[N]".

(i) Zakresy Ny i Ny sa IDENTYCZNE

(ii) Zakres Ny jest PODRZEDNY wzgledem zakresu N,

(iii) Zakres Ny jest NADRZEDNY wzgledem zakresu N,

(i

(

iv) Zakresy Ny i No PRZECINAJA SIE
v) Zakresy Ny i Np WYKLUCZAJA SIE

RELACJE MIEDZY ZAKRESAMI NAZW

(i) Z[N1] = Z[No]
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(
(
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RELACJE MIEDZY ZAKRESAMI NAZW
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(i) Ny =,stolica Polski”, Ny = ,najwieksze miasto lezace nad Wisty”.
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RELACJE MIEDZY ZAKRESAMI NAZW - PRZYKLADY

(i) Ny =,stolica Polski”, Ny = ,najwieksze miasto lezace nad Wisty”.
(i) Ni = ,wsciekta tchérzofretka”, N> = ,tchérzofretka”

(iii) Ni = ,tchérzofretka”, No = ,wsciekta tchérzofretka”,

(iv) N1 =, student psychologu . No = kobieta”

(v) Ny = ,z6tw", Np = ,nie-z6tw"
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RELACJE MIEDZY ZAKRESAMI NAZW: CO Z NAZWAMI

PUSTYMI?

Zakres nazwy pustej nie zawiera zadnych przedmiotéw - jest zatem
ZBIOREM PUSTYM. ZBIOR PUSTY JEST PODZBIOREM KAZDEGO
ZBIORU (zadanie domowe: udownodnij, ze tak jest). W zwiazku z tym

zakres nazwy pustej zawsze zawarty jest w zakresie dowolnej nazwy
NIEPUSTEJ.
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RELACJE MIEDZY ZAKRESAMI NAZW: CO Z NAZWAMI

PUSTYMI?

Zakres nazwy pustej nie zawiera zadnych przedmiotéw - jest zatem
ZBIOREM PUSTYM. ZBIOR PUSTY JEST PODZBIOREM KAZDEGO
ZBIORU (zadanie domowe: udownodnij, ze tak jest). W zwiazku z tym

zakres nazwy pustej zawsze zawarty jest w zakresie dowolnej nazwy
NIEPUSTEJ.

NIE MYL RODZAJOW ZBIOROW!

Jak jest relacja miedzy zakresem nazw ,Warszawa" i ,Zoliborz”, , Juliusz
Cezar”, ,gtowa Juliusza Cezara™?
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RELACJE MIEDZY ZAKRESAMI NAZW

RELACJE MIEDZY ZAKRESAMI NAZW: CO Z NAZWAMI

PUSTYMI?

Zakres nazwy pustej nie zawiera zadnych przedmiotéw - jest zatem
ZBIOREM PUSTYM. ZBIOR PUSTY JEST PODZBIOREM KAZDEGO
ZBIORU (zadanie domowe: udownodnij, ze tak jest). W zwiazku z tym
zakres nazwy pustej zawsze zawarty jest w zakresie dowolnej nazwy
NIEPUSTEJ.

NIE MYL RODZAJOW ZBIOROW!

Jak jest relacja miedzy zakresem nazw ,Warszawa" i Zoliborz”, , Juliusz
Cezar”, ,gtowa Juliusza Cezara™?

Aby odpowiedzie¢ na to pytanie zastandw sig, czy o

(wszystkich /niektérych) przedmiotach z zakresu jednej nazwy mozna
prawdziwie orzec druga nazwe.
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TEORIA DEFINICJI

TEORIA DEFINICJI

Wiele (cho¢ nie wszystkie) z definicji ma ogélna postaé:
A =q4r. B
Gdzie A i B s3 nazwami (,A" nazywane jest tu ,DEFINIENDUM" (tym, co

definiowane), ,B" - ,DEFINIENSEM" (tym, przy czego pomocy
definiujemy)).
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TEORIA DEFINICJI

TEORIA DEFINICJI

Wiele (cho¢ nie wszystkie) z definicji ma ogélna postaé:

A=4 B

Gdzie A i B s3 nazwami (,A" nazywane jest tu ,DEFINIENDUM" (tym, co
definiowane), ,B" - ,DEFINIENSEM" (tym, przy czego pomocy
definiujemy)).

PRZYKLADY

Abazur =4 ostona na lampe.

Kawaler =4¢ niezonaty mezczyzna, ktéry nie jest wdowcem.
Charakter =4¢. zespét pozytywnych, trwatych, zdobytych dyspozycji
psychicznych.
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TEORIA DEFINICJI

WARUNEK KONIECZNY POPRAWNOSCI DEFINICJI

Definicje o takiej postaci, ktére zdajg sprawe z funkcjonowania pewnego
terminu (w jakims jezyku lub jakiejs teorii) sa rodzajem tzw. DEFINICJI
SPRAWOZDAWCZYCH (ich przeciwieristwem s3 tzw. DEFINICJE
ARBITRALNE, ktére nadaja znaczenie jakiemus terminowi lub tzw.
DEFINICJE REGULUJACE, ktére modyfikuja znaczenie danego terminu [w
jakims jezyku lub jakiej$ teorii]).Jednym z warunkéw koniecznych (ale nie
wystarczajacych!) poprawnosci DEFINICJI SPRAWOZDAWCZYCH o takiej
postaci jest to, zeby zakresy DEFINIENDUM i DEFINIENSA byty
identyczne.
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TEORIA DEFINICJI

DEFINICJA ZA SZEROKA
Zakres definiendum zawiera sie w zakresie definiensa.
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TEORIA DEFINICJI

DEFINICJA ZA SZEROKA
Zakres definiendum zawiera sie w zakresie definiensa.

PRZYKLAD

Amnestia =47 akt taski polegajacy na darowaniu lub ztagodzeniu kary
prawomocnie orzeczonej za przestepstwo.
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TEORIA DEFINICJI

DEFINICJA ZA WASKA
Zakres definiensa zawiera sie w zakresie definiendum.
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TEORIA DEFINICJI

DEFINICJA ZA WASKA
Zakres definiensa zawiera sie w zakresie definiendum.

PRZYKLAD

Amnestia =4 zbiorowy akt taski polegajacy na darowaniu lub ztagodzeniu
kar prawomocnie orzeczonych za przestepstwa koprupcyjne.
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TEORIA DEFINICJI

DEFINICJA ZA SZEROKA | ZA WASKA
Zakresy definiendum i definiensa sie krzyzuja.
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TEORIA DEFINICJI

DEFINICJA ZA SZEROKA | ZA WASKA
Zakresy definiendum i definiensa sie krzyzuja.

PRZYKLAD

Amnestia =4 akt taski polegajacy na darowaniu lub ztagodzeniu kary
prawomocnie orzeczonej za przestepstwo koprupcyjne.
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TEORIA DEFINICJI

PSEUDODEFINICJA
Zakresy definiendum i definiensa sa roztaczne.
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TEORIA DEFINICJI

PSEUDODEFINICJA

Zakresy definiendum i definiensa sa roztaczne.
PRZYKtAD

Amnestia =q4r wyrok za przestepstwo koprupcyjne.
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KLASYFIKACJA | TYPOLOGIA

KLASYFIKACJA

Klasyfikacja — jest to WYCZERPUJACY i ZAMKNIETY podziat zakresu
danej nazwy (lub: zbioru w ogélnosci) na podzbiory (zakresy pewnych
innych nazw), ktére s3 NIEPUSTE i ROZLACZNE (mozna mysle¢ o
klasyfikacji jak o podziale dokonywanym na zakresie pewnego pojecia,
odwotujacym sie do innych poje¢ — wedle, ktérych dokonujemy wyboru
cztonéw podziatu).
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KLASYFIKACJA | TYPOLOGIA

Klasyfikacja — jest to WYCZERPUJACY i ZAMKNIETY podziat zakresu
danej nazwy (lub: zbioru w ogélnosci) na podzbiory (zakresy pewnych
innych nazw), ktére s3 NIEPUSTE i ROZLACZNE (mozna mysle¢ o
klasyfikacji jak o podziale dokonywanym na zakresie pewnego pojecia,
odwotujacym sie do innych poje¢ — wedle, ktérych dokonujemy wyboru
cztonéw podziatu).

RODZINA ZBIOROW

Rodzina zbioréw — zbidr, ktérego elementami sa zbiory.
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KLASYFIKACJA | TYPOLOGIA

WYCZERPUJACY PODZIAt ZBIORU

Niech K(A) = rodzina zbioréw: zbiér, ktérego elementami s podzbiory A.
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KLASYFIKACJA | TYPOLOGIA

WYCZERPUJACY PODZIAt ZBIORU

Niech K(A) = rodzina zbioréw: zbiér, ktérego elementami s podzbiory A.
Podziat zbioru A — K(A) jest WYCZERPUJACY, gdy dla kazdego x
nalezacego do A istnieje k nalezace do K(A) takie, ze x nalezy do k.
INTUICYJNIE: wszystkie elementy zbioru A naleza, do ktéregos$ z cztondw
klasyfikacji.
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KLASYFIKACJA | TYPOLOGIA

WYCZERPUJACY PODZIAt ZBIORU

Niech K(A) = rodzina zbioréw: zbiér, ktérego elementami s podzbiory A.
Podziat zbioru A — K(A) jest WYCZERPUJACY, gdy dla kazdego x
nalezacego do A istnieje k nalezace do K(A) takie, ze x nalezy do k.
INTUICYJNIE: wszystkie elementy zbioru A naleza, do ktéregos$ z cztondw
klasyfikacji.

ZAMKNIETY [ADEKWATNY] PODZIAt ZBIORU

Podziat zbioru A — K(A) jest ZAMKNIETY [ADEKWATNY], gdy nie ma
takiego x nalezacego do jakiegos$ k (nalezacego do K(A)), ktéry by nie byt
elementem A.

INTUICYJNIE: w klasyfikacji nie ma - poza elementami zbioru A - zadnych
innych elementéw.
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WYCZERPUJACY i ZAMKNIETY PODZIAt ZBIORU
UK(A) = A
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Zaden z elementéw K(A) nie jest zbiorem pustym.
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Zaden z elementéw K(A) nie jest zbiorem pustym.
Formalnie: dla dowolnego x € K(A): x # ()
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NIEPUSTOSC

Zaden z elementéw K(A) nie jest zbiorem pustym.
Formalnie: dla dowolnego x € K(A): x # ()

ROZtACZNOSC

Zadne dwa elementy K(A) nie maja czesci wspélnej.

.
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NIEPUSTOSC

Zaden z elementéw K(A) nie jest zbiorem pustym.
Formalnie: dla dowolnego x € K(A): x # ()

| A

ROZtACZNOSC

Zadne dwa elementy K(A) nie maja czesci wspélnej.
Formalnie: dla dowolnych x i y € K(A): x Ny = 0.

.
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Klasyfikacja DE IURE
Kazda klasyfikacja, ktéra jest Z KONIECZNOSCI roztaczna.
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Klasyfikacja DE IURE
Kazda klasyfikacja, ktéra jest Z KONIECZNOSCI roztaczna.

Klasyfikacja DE FACTO

Kazda klasyfikacja, ktdra jest roztaczna faktycznie, jednak w wypadku
ktérej mogtoby sie okazaé, ze nie jest roztaczna (tzn. elementy nalezace do
jednego z cztonéw podziatu mégtyby faktycznie posiada¢ whasnosci
decydujace o przynaleznosci, do innego z cztonéw podziatu).
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PRZYKtAD - KLASYFIKACJA DE FACTO

Niech A = zbiér 0séb obecnych na sali w czasie wyktadu dra TC.
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PRZYKtAD - KLASYFIKACJA DE FACTO

Niech A = zbiér 0séb obecnych na sali w czasie wyktadu dra TC.
Niech K(A) = {{x: x jest osoba posiadajaca kota},{ x: x jest osoba
posiadajaca psa}}
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PRZYKtAD - KLASYFIKACJA DE FACTO

Niech A = zbiér 0séb obecnych na sali w czasie wyktadu dra TC.
Niech K(A) = {{x: x jest osoba posiadajaca kota},{ x: x jest osoba
posiadajaca psa}}

Zatézmy, ze faktycznie na sali sa sami kociarze/kociarki i psiarze/psiarki
oraz ze zaden psiarz/psiarka nie jest kociarzem/kociarka (ani na odwrét).
Woéwczas nasza klasyfikacja jest DE FACTO — mogtoby sie bowiem okazac
(cho¢ faktycznie sie nie okazato), ze ktos na sali ma i psa i kota.
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PRZYKtAD - KLASYFIKACJA DE IURE

Niech K(A) = {{x: x jest posiadaczem/posiadaczka prawa jazdy kategorii
B}, { x: x nie jest posiadaczem/posiadaczka prawa jazdy kategorii B }}

lub:
Niech K(A) = {{x: x jest stuchaczem},{x: x jest wyktadowca}}

Woéwczas sa to klasyfikacje DE IURE. Bez wzgledu na to, jak sprawy by sie
nie miaty:

- jesli na sali sg jakies osoby, wiadomo ze zadna z nich nie moze by¢
zarazem posiadaczem prawa jazdy kategorii B jak i nie posiada¢ prawa
jazdy tej kategorii,

— jesli na sali jest i prowadzacy i stuchacze, wéwczas grupy te s3 roztaczne.
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KLASYFIKACJA WIELOSTOPNIOWA

Bardzo czesto klasyfikacja ma charakter wielostopniowy - tzn. dalsze;j
klasyfikacji poddawane sa wszystkie lub niektére elementy rodziny zbioréw
K(A). Otrzymane w ten spos6b elementy nowej rodziny zbioréw K(B) (dla
B € K(A)) same moga podlega¢ klasyfikacji itd.
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KLASYFIKACJA WIELOSTOPNIOWA

Bardzo czesto klasyfikacja ma charakter wielostopniowy - tzn. dalsze;j
klasyfikacji poddawane sa wszystkie lub niektére elementy rodziny zbioréw
K(A). Otrzymane w ten spos6b elementy nowej rodziny zbioréw K(B) (dla
B € K(A)) same moga podlega¢ klasyfikacji itd.

KLASYFIKACJA WIELOSTOPNIOWA - DEFINICJA

Klasyfikacja wielostopniowa zakresu (A) danej nazwy jest skoniczony zbiér
klasyfikacji {c1,...cn} taki, ze:
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KLASYFIKACJA WIELOSTOPNIOWA

Bardzo czesto klasyfikacja ma charakter wielostopniowy - tzn. dalsze;j
klasyfikacji poddawane sa wszystkie lub niektére elementy rodziny zbioréw
K(A). Otrzymane w ten spos6b elementy nowej rodziny zbioréw K(B) (dla
B € K(A)) same moga podlega¢ klasyfikacji itd.

KLASYFIKACJA WIELOSTOPNIOWA - DEFINICJA

Klasyfikacja wielostopniowa zakresu (A) danej nazwy jest skoniczony zbiér
klasyfikacji {c1,...cn} taki, ze:
(1) K(A) € {c1,...cn}
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KLASYFIKACJA WIELOSTOPNIOWA

Bardzo czesto klasyfikacja ma charakter wielostopniowy - tzn. dalsze;j
klasyfikacji poddawane sa wszystkie lub niektére elementy rodziny zbioréw
K(A). Otrzymane w ten spos6b elementy nowej rodziny zbioréw K(B) (dla
B € K(A)) same moga podlega¢ klasyfikacji itd.

KLASYFIKACJA WIELOSTOPNIOWA - DEFINICJA

Klasyfikacja wielostopniowa zakresu (A) danej nazwy jest skoniczony zbiér
klasyfikacji {c1,...cn} taki, ze:

(1) K(A) € {c1,...cn}

(2) Jesli ¢j € {c1,...cn} oraz ¢; # K(A), to istnieje ¢; € {c1,...cn}, ze dla
pewnego x € ¢;i: K(x) = ¢;.
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KLASYFIKACJA WIELOSTOPNIOWA

KLASYFIKACJA WIELOSTOPNIOWA

Bardzo czesto klasyfikacja ma charakter wielostopniowy - tzn. dalsze;j
klasyfikacji poddawane sa wszystkie lub niektére elementy rodziny zbioréw
K(A). Otrzymane w ten spos6b elementy nowej rodziny zbioréw K(B) (dla
B € K(A)) same moga podlega¢ klasyfikacji itd.

KLASYFIKACJA WIELOSTOPNIOWA - DEFINICJA

Klasyfikacja wielostopniowa zakresu (A) danej nazwy jest skoniczony zbiér
klasyfikacji {c1,...cn} taki, ze:

(1) K(A) € {c1,...cn}

(2) Jesli ¢j € {c1,...cn} oraz ¢; # K(A), to istnieje ¢; € {c1,...cn}, ze dla
pewnego x € ¢;i: K(x) = ¢;.

(3) Dla dowolnych ¢; oraz ¢j € {c1,...cp}: jesli ¢; # ¢j, to U ¢; # U ¢j.
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KLASYFIKACJA WIELOSTOPNIOWA

ELEMENT TERMINALNY KLASYFIKACJI WIELOSTOPNIOWEJ

x jest elementem terminalnym (ostatecznym, dolnym) klasyfikacji

wielostopniowej, gdy:
pause
(1) x jest elementem jednej z klasyfikacji ze zbioru {ci,...cp}
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ELEMENT TERMINALNY KLASYFIKACJI WIELOSTOPNIOWEJ

x jest elementem terminalnym (ostatecznym, dolnym) klasyfikacji
wielostopniowej, gdy:

pause

(1) x jest elementem jednej z klasyfikacji ze zbioru {ci,...cp}

(2) w zbiorze {cy,...c,} nie ma takiej klasyfikacji ¢j, ktéra bytaby
klasyfikacja x.
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KLASYFIKACJA WIELOSTOPNIOWA

ELEMENT TERMINALNY KLASYFIKACJI WIELOSTOPNIOWEJ

x jest elementem terminalnym (ostatecznym, dolnym) klasyfikacji
wielostopniowej, gdy:

pause

(1) x jest elementem jednej z klasyfikacji ze zbioru {ci,...cp}

(2) w zbiorze {cy,...c,} nie ma takiej klasyfikacji ¢j, ktéra bytaby
klasyfikacja x.

OBSERWACJA

Rodzina zbioréw, ktérej elementami s wszystkie elementy terminalne dangj
klasyfikacji wielostopniowej zakresu (A) danej nazwy jest klasyfikacja
zakresu (A) tej nazwy.

A
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KLASYFIKACJA NIEWIELOSTOPNIOWA

PRZYKLAD

IQ wg skali Interpretacja IQ wg skali
Bineta Wechslera
=148 Inteligencya bardzo wysoka =145
133- 148 Inteligencja wysoka 131 - 145
117-132 Inteligencja powyzej przecietne] 116- 130
84-116 Inteligencja przecietna 85-115
68 - 83 Inteligencja nizsza niz 70 - 84
P
<68 Upodledzenie umystowe =70
.
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PRZYKtAD 1
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KLASYFIKACJA WIELOSTOPNIOWA
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TYPOLOGIA

Jest to wyczerpujacy i zamkniety podziat zakresu danej nazwy, ktéry nie
spetnia kryterium ROZEACZNOSCI. Zazwyczaj (choé nie zawsze)
typologia dotyczy stopniowalnych cech przedmiotéw.
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KLASYFIKACJA | TYPOLOGIA

TYPOLOGIA

Jest to wyczerpujacy i zamkniety podziat zakresu danej nazwy, ktéry nie
spetnia kryterium ROZEACZNOSCI. Zazwyczaj (choé nie zawsze)
typologia dotyczy stopniowalnych cech przedmiotéw.

[W jednym z rozumien:] zbiér przedmiotéw dobranych ze wzgledu na
podobieristwo (pod jakim$ wzgledem) do pewnego przedmiotu wzorcowego.
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TYPOLOGIA

PRZYKLAD 1 - TYPOLOGIA ZNAKOW CHARLESA PEIRCE'A
(1839-1914)

ZNAK

N

WSKAZNIKOWY SYMBOL

IKONICZNY
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TYPOLOGIA

PRZYKLAD 2 - TYPOLOGIA ZNAKOW ROGERA BACONA
(1214-1292)

1. ZNAKI NATURALNE

1.1 znaczace przez inferencje, wynikanie, wsp6twystepowanie
(wspétistnienie);

1.1.1 znaczace z koniecznosci

1.1.1.1 co$ terazniejszego (potezne muskuty > sita)

1.1.1.2 cos$ przesztego (mleko w piersiach > narodziny dziecka)

1.1.1.3 co$ przysztego (zachéd stoncas noc)

1.1.2 znaczace z pewnym prawdopodobiefnstwem

1.1.2.1 co$ terazniejszego (bycie matka > mitos¢)

1.1.2.2 cos$ przysztego (mokra ziemia » deszcz)

1.1.2.3 co$ przysztego (czarne chmury > deszcz)

1.2 znaczace co$ przez podobienstwo lub konfiguracje (obrazki, mapy)
1.3 znaczace co$ przez pozostawanie w zwiazku przyczynowym ($lady »
zwierzyna)
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TYPOLOGIA

PRZYKLAD 2 - TYPOLOGIA ZNAKOW ROGERA BACONA

(1214-1292) cd.

2. ZNAKI POCHODZACE OD DUSZY LUB PRZEZ NIA KIEROWANE
2.1 znaczace co$ instynktownie (nieumysinie) (krzyk > bél; Smiech » rados¢)
2.2 znaczace co$ umyslnie (stowa);

2.3. wypadki mieszane (np. okrzyk “Boli!").
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TYPOLOGIA

PRZYKLAD 3 - KLASYCZNA KONCEPCJA TEMPERAMENTU

Nenretyezmric
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TYPOLOGIA O CECHACH KLASYFIKACJI

Jest to typologia wielostopniowa, w wypadku ktdrej przynajmniej jeden z
czton6éw podziatu (ktéregos stopnia) jest klasyfikacja.
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KLASYFIKACJA | TYPOLOGIA

TYPOLOGIA O CECHACH KLASYFIKACJI

Jest to typologia wielostopniowa, w wypadku ktdrej przynajmniej jeden z
czton6éw podziatu (ktéregos stopnia) jest klasyfikacja.

PRZYKtAD

Podziat zbioru oséb obecnych na wyktadzie (Scisle rzecz biorac: zakresu
nazwy ,o0soba obecna na wyktadzie”) na wyktadowce i stuchaczy, oraz
podziat zbioru stuchaczy ze wzgledu na ceche bycia osoba (mniej lub
bardziej) niesmiata.
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PARA UPORZADKOWANA

PARA UPORZADKOWANA

Kolejnos¢ elementéw w zwyktych zbiorach (pojetych dystrybutywnie) jest
bez znaczenia, tzn. {x, y} = {y, x}. Dlatego wprowadza sie pojecie PARY
UPORZADKOWANEJ, tzn. zbioru dwuelementowego, w wypadku ktérego
kolejnos¢ elementéw jest istotna. Pare uporzdkowana oznaczamy jako:

(x, y). Para uporzadkowana spetnia nastepujace warunki:
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PARA UPORZADKOWANA

PARA UPORZADKOWANA

Kolejnos¢ elementéw w zwyktych zbiorach (pojetych dystrybutywnie) jest
bez znaczenia, tzn. {x, y} = {y, x}. Dlatego wprowadza sie pojecie PARY
UPORZADKOWANEJ, tzn. zbioru dwuelementowego, w wypadku ktérego
kolejnos¢ elementéw jest istotna. Pare uporzdkowana oznaczamy jako:

(x, y). Para uporzadkowana spetnia nastepujace warunki:

1. (x,y) # (y, x), oile x # y.
2. jesli (x, y) = (a, b), to x = aoraz y = b.
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PARA UPORZADKOWANA

PARA UPORZADKOWANA

Kolejnos¢ elementéw w zwyktych zbiorach (pojetych dystrybutywnie) jest
bez znaczenia, tzn. {x, y} = {y, x}. Dlatego wprowadza sie pojecie PARY
UPORZADKOWANEJ, tzn. zbioru dwuelementowego, w wypadku ktérego
kolejnos¢ elementéw jest istotna. Pare uporzdkowana oznaczamy jako:

(x, y). Para uporzadkowana spetnia nastepujace warunki:

1. (x,y) # (y, x), oile x # y.
2. jesli (x, y) = (a, b), to x = aoraz y = b.

WIENERA-KURATOWSKIEGO DEFINICJA PARY

UPORZADKOWANEJ

(x, y) =ar. {{x}. {x,y}}
Do przemyslenia: wykaz, ze definicja ta spetnia, natozone na definicje pary
uporzadkowanej, warunki 1 i 2.
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ILOCZYN KARTEZJANSK]

ILOCZYN KARTEZJANSKI ZBIOROW

lloczynem kartezjariskim zbioréw A i B (,A x B") nazywamy zbiér
wszytskich par uporzadkowanych, ktérych pierwszym elementem jest jakis
element zbioru A, a drugim elementem - pewien element zbioru B. Bardziej
formalnie:

A x B =4 {(x, y): x € Aoraz y € B}
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ILOCZYN KARTEZJANSK]

ILOCZYN KARTEZJANSKI ZBIOROW

lloczynem kartezjariskim zbioréw A i B (,A x B") nazywamy zbiér
wszytskich par uporzadkowanych, ktérych pierwszym elementem jest jakis
element zbioru A, a drugim elementem - pewien element zbioru B. Bardziej
formalnie:

A x B =4 {(x, y): x € Aoraz y € B}

PRZYKtAD

{Warszawa, Torun, Krakéw} x {Wista} =
{(Warszawa, Wista), (Torun, Wista), (Krakéw, Wista)}

| \
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